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Aoxnoeg - 90 PuAAd&BLO

Opopdég. Eotw V évag diav. ywpog xar Wi évag undyweog tou V. M anexdvion T : V. — V héyeta

mpofoAn) atov Wy av:

(o) YTmdpyer undywpoc Wa t.0. V.= Wi & Wa.

(B) Av z =1 + x2, émov 1 € Wy xou 9 € Wo, té1e T'(x) = 27.

X A 1,2 3 houdolv, Yewp ¢ C AoPo y
Tic aoxnoelg 1, 2 xou 3, mou axolovdolyv, Yewphote dTL loylel 0 GLUUBOAIGUOS TOU 0pIGPROY.

1.

Anodei&te 61 1 npofol T eivon ypappeq xou 61 Wy = {z : T(x) = z}.

. 'BEotww V 8.y., Wi undywpoc tou V xou T : V — V ngoBohf otov Wi. Anodei€te 6t Wy = im(7T)

xow Wo = ker(T).

. 'Eotw V 8., Wi urdyweoc tou V xau T : V — V rnpoforf otov Wi. Anodeilte éu T2 =T.

. Anodet€re 6t av V etvou 8.y, xou T : V — V ypopuxh pe T2 = T, té1e 0 T elvar 7poforf| 610y

undywpo Wi =im(T).

. 'BEotww V évag yopoc eomtepxol yivopévou xar W undywpog memepacuévng didotacng tou V.

Anodei&te 1t av n T eivar optoywvia tpofohr otov W, téte n I — T eivon opoydvia tpoorr 6 tov

wt.

. 'BEotw V évag ywpog eowtepinol yivouévou menepaouévng didotaong xar I' @ V. — V' mpofol.

Aeigte 6t av T elvar opYoydvia tpofolt], téte ||T(x)| < ||z||, Vo € V.

Awote éva nopdderypa wag npofohrc T yia Tny onola 1 avio6TnTa auTr OEV oY VEL.

. 'Eotww V évag ywpog ecwtepixol ywvopévou xau T 1 V' — V' opdoyovia npofohy. Aceilte ot

1T (@) = llz|| <= = € im(T).

. 'Eotww V évac ydpoc eowtepixol yvopévou xau T € L(V'). Anodeilte 61 o T eivar xavovixde av

xau povov av ||T'(x)|| = [|T*(x)||, Vz € V.

. Oewpriote 10 ywpo V = Py(R) pe cowtepind yivopevo

(p,q) = /01 p(z)q(z) dx.

Opilovue T : V — V pe T(ag + a7 + azx?) = ayz.
o) Anodeigte 61 o T dev elvar autoouluyrhc.

B) Beeite tov nivaxa M(T;B), wg npoc t Bon B = {1, z, 2%} xou ehéyEte av eivon avtoouluytc.
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‘Eotw V' évac unyadikés ydpos ecwtepixol yivouévou menepacpévne didotaone xa T € L(V)
kavovikdg. Anodeilte 6t
a) O T eivor mpofol av xar uévov av xdle wotud tou T eivar 1 4 0.

B) T* = =T av xou pévov av xdie wotunf tou T eivar goavtaotixds aptiude.

‘Eotw V évag ywpog ecntepinol Yivouévou menepaouévng didotaong xau L : V — V' évag autoou-
Luyvic teheothc. Anodeilte bt av (z, L(x)) = 0 yia xdde z € V, t61e L = Ty, 6nou Ty o undevixde

TENEOTYC.

‘Eoto V évac ydpoc ecwtepixol yivouévou tenepaopévne didotaorne xat T € L(V). Anodeite 6u
T*T =TT* =1 av xou pévov av || T(z)|| = ||z||, yia x&de x € V.

‘Eotww V évac mpaypatiés yopoc eowteptxol Yivouévou nenepacpévne ddotaone xat 1I' € L(V).

Arnobdel€te 61t o V Eyel wa opBoxavovixy| don and wbiodtaviopata tou T’ pe avtictoryes WoTipég

nou éyouv andhuty T 1, av xa pévov av o T eivan autoouluyhc xa |T(z)|| = ||z]], yioa xdde
zeV.

‘Eotww A évac pryadixde xovovixde 1 Tpayatixos CURUETPIXOS 1 X 1 TVOXAS PE OOTIUES Aq, ..., Ay
(6yr xat” avdyxny droxexpiévec). Anodeiite 6t tr(A) = S04 Ay xan tr(A*A) = S0 |N|2

‘Eotww V o yopoc twv cuveydy ouvaptioewy pe pryadixéc tipée oto [0,1] xu ecwtepixd yvopevo
,g) = 1f t)g(t)dt. Eotww h €V, xou opilovpe T : V — V ue T(f) = hf. Anodelfte 6t o

0 pleoun M
teheothc T eivar oplopovadiaioc (dnh. T*T = TT* = I) av xat uévov av |h(t)| =1, yia t € [0,1].

‘Eotw V = C([—1,1]) xat Yewprhote tov tehesth P:V — V pe

f@)+ f(=x)

(Ph)a) = HE

Anodel&te 611 o P elvar ypopuuixdg xar 6Tt elvar Tpool.



