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1. E€etdote av oL nupaxdtw npotdoeic eivar aknieic B Peudels. Oewprote 6t o V, W eivor 8.y.

nenepaocuévng didotaong e Baoe B,C, avtiotowya, xaw T, L : V' — W ypauuixéc anexovioec.

’

(o) T xde X € K, n AT + L eivan ypopuxy| anexdvion and tov V otov W.
(B) Av M(T;B,C) = M(L; B,C), té61e T = L.
(v

N Av m =dim(V), n = dim(W), t6te o M(T'; B,C) eivon évac nivaxac m X n.

’
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)
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(6) M(T + L;B,C) = M(T;B,C) + M(L; B,C).

(e) O L(V,W) eivou drav. yodpoc.

() LV, W) = LW, V).

2. E€etdote av ol mapaxdtew npotdoelg elvan aindelc 1 Peudelc. Ocwpriote 6t ot V, W, Z eivor 8.y.
nenepaocuévng didotaong ue Baoeic B,C, D, avtictoya, T : V — W, L : W — Z elvar ypopuxég
anexovioeic xouw A, B nivaxec.

M(LT;B,D) = M(T;B,C) M(L;C, D).

M(T(u);C) = M(T;B,C) M(u; B), Vu € V.

M(L(v);C) = M(L; B,C) M(v;C), Vv € W.
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3. E€etdote av ol mapaxdte mpotdoelg eivon aknldeic ¥ Qeuvdeic. Oewpriote 61t oo V., W elvon 8.y.

nenepaocuévng didotaong pe Bdoeig B, C, avtiotorya, T : V' — W elvon ypouuuxn anewxdvion xon A,

B nivoxec.

(@) (M(T;B, C)) — M(T~%;B,0).

(B) H T etvar avuotpédiun av xou wévo av eivar 1-1 xou en.

(Y) O Max3(R) eivan to6popgoc ue tov R

(8) O Pn(R) eivar tobpoppoc pe tov Pp(R) av xou uévo av n = m.
() Av AB =1, t61€ o1 A xou B eivan avtio tpédpot.

() O A npéner va elvor tetpaywvixde mivoxag Yl vor avTio TpépeTa.



4. "Eoto B, C ot cuvideic Bdoceic tov R? xor R?, avtiotorya. Yrohoyiote tov nivaxa M(T:B,C) v
) T ) X Y 30, Y

10.

11.

v anewxévion T : R? - R3 we T(z1,z2) = (21 — x2, 321 + 42, 71).

. 'Eotww V évag d.y. pe Bdon B = {x1,...,2,} xaw g = 0. Téte and yvwo b Jedpnpa uvndpyel pla
yeopuxh) anexovion T : V. — V oye T(x;) = x; + -1 Yot = 1,...,n. Trnoloylote tov nivaxa
M(T; B).

. 'Bow g(x) =3+,

T :Py(R) — Po(R) pe T(f) = f'g + 2,

xout

L :Py(R) — R? ye L(a + bz + cx?) = (a + b,c,a — b).
t

Eotw B = {1,z,2%} xu C = {e1,ea,e3}. Ynohoyiote touc nivaxec M(L;B,C), M(T;B) xo
M(LT;B,C). ¥t ouvéyewr ehéyite 6t M(LT;B,C) = M(L; B,C) M(T;B).

. Eotw V 8.y xau T : V — V yeopph anetxdvion. Anodeilte 61 T? = Ty (émouv Tp ebvon n

undevixt, anewxévion, dnh. To(u) =0, Vu € V) av xat uévo av im(7") C ker(T').

Eotw VW, Z 8.y xaw TV — W, L: W — Z ypouuixéc anetxovicelc.

a) Av y LT etvan 1-1, anodei&te 1 xow T eivon 1-1. Eivou n L 1-1;
B) Av n LT eivan eni, anodeiZte 6t xau 0 L eivou eni. Efvon n T exf;

Y) Av ot L xou T ebvar 1-1 xou eni, anodeilte 6t xou n LT etvar 1-1 xou end.

S Av B = {(2,5),(—1,-3)} xu B' = {e1,ea} eivar 0o Bdoeic tou R? Bpeite tov mivanca alhaytic

ouvtetayuévoy and 1 Bdon B’ o1n Bdon B.

Av B = {222 — 2,32? + 1,2%} xa B’ = {1,z,2?} elvor 800 Bdoeic tou Po(R) Peeite tov mivaxa

alhayhc ouvtetaypévey and 1 Bdon B’ ot Bdon B.

‘Eotw T :Pi(R) - Pi(R) ue T(p) =p'. AvB={1,2} xau B = {1+2,1—2x}, vnohoyicte tov ni-
vaxa M(T'; B), tov nivoxa odhayfic cuvietayuévov and ) Bdon B ot Bdon B, xau ypnotponothote

Touc Yt va PBpeite tov nivaxa M(T; B').



