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1. E€etdote av o1 mapaxdte npotdoelg eivon alnieic ¥ peudeis.

Av V eivan évag 8.y. xar W éva unooivoho tou V' nou eivon eniong 8.y., t6te 0 W elvan

uTOYWEOS Tou V.

To xevd olvoho ebvar undywpog xde d.y.

Av V eivan évac 8.y, V # {0}, téte 0 V meptéyer évav undywpo W tétoo dote W # V.
H topr, onowwvdrnote 500 unocuvélev evog 8.y. V elvan évag undywpog tou V.

To undevixd ddvuoua o’ éva d.y. V unopel va ypagel g Ypauuixdc cuvduaopos 0noloudhToTte

/’ Ny 7, 7
oLYGAOL Py UNdEVIXMY G TotyElwy Tou V.
To span(f) etvor to (.

Av S eivon éva unoolvolo evée B.y. V, t6te 10 span(S) wolton e Ty touh ALV TV

4 4
unoywewv tou V' nou neptéyouv 1o S.

Av S elvon éva ypoapuixd e€aptnuévo olvoro, tote xdle ototyelo Tou S elvan YpouUIXGS GUV-

duaouog dhhwy otolyelwy Tou S.

Kéie alvoho nou nepiéyet 1o undevixd didvuoua eivar yoopuxd eEopTnUévo.

To 0 eivar ypauuxd eoptnuévo.

YTroocOvoha ypouuixd e€apTNUEVEDY GUVOAWY Elvor Ypouuixd e€aptnuéva.

YTrooOvoha ypopuixd aveCdptntwy cUVOAWY Elvor Ypouwixd aveldpTnTa.

Kée §.y. mou napdyeton and éva nenepacpévo chvolo €yet uio Bdon.

Kée §.y.éyer wo nenepacyévn Bdon.

‘Evoc 8.y. 8ev pnopel va éyet neptocdtepec and uio Bdoeic.

Av évac 8.y. éyel wa tenepacpévn Bdom, tote xdie Bdon Yo neptéyet To (Bro TAdoc otoyelwy.
H 8idotaon tou P, (K) eivon n.

Av 10 § mapdyer tov b.x. V, 161 xdde otoiyelo tou V umopel va ypagel wg ypopuixos

~ , ’ ’ IN 7 7
ouvduaoude ototyelwy Tou S xatd povadixd tpdmo.
Kée uvndywpog evoc yopou nenepaouévne dido taons €xet TENEPUOUEVY] DIdO TAOT.

Av V eivon évag 8.y. pe dim(V) = n, téte o V éyer axpifide évav undywpo didotaong 0 xo

7, 4 4 7
axp3ig €vay UGy wEo BLdG TaeTC M.

2. Acite 6u 1o {u, v} eivar ypappixd e€aptnuévo av xat wbvov av o u 1 10 v elvar ToOAATAGo0 10

éva Tou dAhou.



10.

11.

A®ote €vo Tapdderyua TELOY YeouUXd eUPTNUEVKDY OLIVUGUATWY TOU R3 tétoiwv dote xavéva and

T Tplot var v efva ToANamAdolo Tou gANOL.

7 4 7. !z 7 7, 4 7 7,
. Bpelte éva oOvoho ypopuixd aveldotntomv SLory VIOV TIVAX®Y TOU VoL THEdYOLY TOV YMEO TV 2 X 2

DLy WVIWY TUVEXOV.

. EZetdote notd and ta axdhovda obvola eivor Bdorn tou Po(R):

() {222 —2 -1, =222 + 2+ 2, 42% — 22 + 1}
B) {2? +2x+1, 2% + 3, 22 + z}.
() {22 + 42 +1, —2% + 3z — 2, 622 — 122 — 3}

. Ta ntohuovupa 23 — 222 + 1, 422 — 2 + 3, xu 3z — 2 napdyouv tov P3(R); Awaohoyhote tny

andvINoY 6og.

. Eivas 10 {(1,4,-6), (1,5,8), (2,1,1) (0,1,0)} yeoupxd aveZdptnto utocivoro tou R?: Aucao-

AoYHoTE TNV andVINoY| Gog.

7 /4 7 4 7 x> 7’ 7 7
. Av V oeivor évac B.y. xan {ug,ug,ug, ..., up} elvoan Bdon tou V', téte Bellte bt xou to olvolo

{ui,ug —uy,uz —ug, ..., Uy — Up_1} ebvon Bdon tou V.

. Ta dviopoata up = (1,1,1,1), ug = (0,1,1,1), uz = (0,0,1,1), ug = (0,0,0,1) anoteholdv wia

Bdomn tou RE. Boeite tn wovaduxh avanapdotaoy evée tuyaiou Staviopatoc (ay, as,as,as) € R wc

Yeauuxol cuvBLAcUoU TRV BIVUOUATOY U, U2, U3 XAl Ug.

a) Anodei&te 6t av Wi xou W elvon undywpol nenepacpévrne dido taong evog 8.y. V, t6te o Wi+ Wo
efvat undywpog tenep. didotaong tou V, xou dim(Wh+Ws) = dim(W; ) +dim(Ws) —dim (Wi NWa).
B) Eotww Wi xou W eivon undywpor nenepaouévne didotaons evoc d.y. V, xau V. = Wy + Wa.
Anodei&te 611 V = Wi @ Wy av xar uévov av dim(Wq + Wa) = dim(Wh) + dim(Ws).

Fotw V = MQXQ(R),

a b 0 a
W, = eV:abceR) xu Wy= eV:abeR,.
c a —a b

Arnodel&te 61t Wi xaw Wa elvan undywpot tou V' xou Beelte tic Swaotdoec twv Wy, Wa, Wi + Wa
xow Wi N Wa.



